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Pyetja qendrore. Si pércaktohet njé funksion i shumé ndryshoreve dhe si provohet kufiri i tij, kur
pikés sé afrimit mund t’i afrohemi né pafundésisht shumé drejtime e trajektore?

1 Rezultatet e té nxénit dhe njohurité paraprake

Né fund té kapitullit studenti: (1) gjen fushén e pércaktimit dhe e interpreton gjeometrikisht; (2)
dallon grafikun, nivelet dhe prerjet; (3) pérdor pérkufizimin -9 né R?; (4) provon mosekzistencén e
kufirit me dy trajektore; (5) njeh kufizimet e provés vetém pérgjaté drejtézave; (6) provon kufij duke
pérdorur koordinata polare dhe vlerésime uniforme; (7) zbaton teoremén e vazhdueshmérisé dhe té
pérbérjes. Njohurité paraprake jané normat, kufijté e vargjeve numerike, funksionet elementare dhe
pabarazité.

2 Harta konceptuale

Bashkésia e pércaktimit D — funksioni f : D C R? - R — grafiku dhe bashkésité
e nivelit — kufiri né pikén e grumbullimit — vazhdueshmeéria. Kriteret e ekzistencés

pérdorin: pérkufizimin e—d, karakterizimin me vargje, vlerésimet né normé dhe koordinatat polare.

3 Pérkufizimi, fusha dhe paraqitjet

Pérkufizim 3.1. Njé funksion real me dy ndryshore éshté njé pasqyrim f : D — R, ku D C R2.
Grafiku i tij éshté

Gy ={(z,y,2) €R’: (x,9) € D, z = f(z,)}.
Bashkésia e nivelit ¢ éshté N, = {(z,y) € D : f(z,y) = c}.
Shembull 3.2. Pér f(z,y) = /9 — 22 — y2, kushti 9 — 22 — 42 > 0 jep diskun D = {22 —|—y < 9}.
Grafiku éshté hemisfera e sipérme me rreze 3; nivelet ¢ € [0, 3] pérmbushin 22 4+ % = 9 — ¢2.
In(4 — 2% — 4?)
Vi@

i dyté éshté strikt sepse rrénja gjendet né emérues.

Shembull 3.3. Pér g(z,y) = kérkohet njékohésisht 22 4+ y? < 4 dhe y > x. Kushti
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Hemisfera dhe sipérfagja e funksionit

Figura 1. Hemisfera z = /9 — 22 — y2 dhe nivelet horizontale.

4 Topologjia elementare e planit

Norma euklidiane éshté ||(z,y)[|2 = /22 + y? dhe distanca midis dy pikave éshté norma e diferencés
sé tyre. Njé piké a € R? éshté piké grumbullimi e D nése ¢do disk i hapur me gendér a pérmban
pika té D té ndryshme nga a. Pérdorim Bs(a) = {p: |[p — a|l2 < J}.

Pérkufizim 4.1. Le té jeté a piké grumbullimi e D. Themi lim, ., pep f(p) = L nése

Ve>0 36>0: peD, 0<|p—ala<d = |[f(p)—L|<e.

Kuantifikatorét jané vendimtaré: i njéjti § duhet té funksionojé pér té gjitha pikat p té
mjaftueshme afér a, jo vetém pér pikat e njé trajektoreje té zgjedhur.

5 Kriteri me vargje dhe uniciteti

Teoremé 5.1 (Kriteri i Hajnesit). Pér a piké grumbullimi té D, lim,_,, f(p) = L nése dhe vetém
nése pér ¢do varg p, € D\ {a} me p, — a kemi f(p,) — L.

Vértetim. Nése vlen pérkufizimi e, pér ¢do € marrim 0 pérkatése dhe zgjedhim N qé 0 < ||p,—al|2 <
d pér n > N. Pastaj |f(pn) — L| < €. Né drejtimin e kundért, nése nuk ka kufi L, ekziston g9 > 0 i
tillé qé pér ¢do n zgjedhim p, € D me 0 < ||p, — all2 < 1/n dhe |f(pn) — L| > €o. Atéheré p, — a,
por f(pn) nuk konvergjon drejt L, kundérshtim. O

Pohim 5.2 (Uniciteti). Nése ekziston kufiri né njé piké grumbullimi, ai éshté unik.

Vértetim. Po té kishim dy kufij L1 # Lo, vendosim ¢ = |L; — Lo|/3 dhe zgjedhim njé piké té
D\ {a} né diskun e pérbashkét pérkatés. Pabarazia trekéndore do té jepte |L; — Lo| < 2|Ly — L2|/3,
kundérshtim. 0
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6 Trajektoret: metodé pér té rrézuar, jo pér té vértetuar

Shembull 6.1 (Dy trajektore). Pér f(z,y) = %,
€z Y

f(x,0) =0, ndérsa pérgjaté y = x marrim f(x,z) = 1/2. Prandaj kufiri né (0,0) nuk ekziston.

Shembull 6.2 (Té gjitha drejtézat nuk mjaftojné). Pér

11323/

(z,y) # (0,0),

(z,y) # (0,0), pérgjaté y = 0 kemi

pérgjaté cdo drejtéze y = ma (edhe z = 0) kufiri éshté 0, por pérgjaté parabolés y = 22 kemi

h(x,x?) = 1/2. Kufiri i pérgjithshém nuk ekziston.

Trajektore té ndryshme drejt origjinés

0.8 A
0.6
0.4

0.2 A

> 0.0 =
—-0.2 A
—0.4 A
—0.6

—0.8 A

X

-0.8 -0.6 -0.4 -0.2 0.0 0.2 0.4 0.6

Figura 2. Dy trajektore drejt origjinés, me vlera kufitare té ndryshme.

7 Koordinatat polare dhe vlerésimet uniforme

Pér (z,y) # (0,0) vendosim x = rcosf, y = rsinf, ku r = /22 + y2 > 0. Vetém kufiri pér njé kénd

0 té fiksuar nuk mjafton; kérkohet vlerésim qé vlen uniformisht ndaj kéndit.

Teoremé 7.1 (Kriter i mjaftueshém polar). Nése pér ¢do 0 < r < ro dhe ¢do 0 té lejuar vien

|f(rcosf,rsin®) — L] <w(r), kuw(r) = 0 kurr — 0%, atéheré lim, 0,0y f(x

,y) = L.

Vértetim. Pér e > 0 zgjedhim § qé 0 < r < 4 sjell w(r) < e. Pér ¢do piké me 0 < /22 +y% < ¢

marrim koordinatat e saj polare; vlerésimi i supozuar jep pérkufizimin e kufirit.

Shembull 7.2 (Kufi me vlerésim polar). Pér
(z,y) = 723; (z,y) # (0,0)
f(x T,Y) #
9 y x2 y2 Y 9 y ) Y

kemi f(rcosf,rsinf) = rcos? fsin@. Prandaj |f| < r — 0, uniformisht ndaj 6.

O



ANALIZE MATEMATIKE III Prof. As. Dr. Sidité Duraj

Shembull i ndértuar me parametér: prova nuk varet nga drejtimi

Shqyrtojmé familjen

.’Ezy

(z,y) # (0,0), a€R.

Né koordinata polare shkruajmé

3—-2

Fo(rcosf,rsinf) = r372% cos® @ sin 6.

Nése a < %, atéheré |F,| < r372® — 0 uniformisht né 6, ndaj kufiri éshté 0. Nése a = %, pérgjaté
drejtézés y = x > 0 shprehja merr njé vleré konstante jozero, ndérsa pérgjaté y = 0 éshté zero. Nése
o > %, pérgjaté y = x > 0 moduli priret drejt pafundésisé, por pérgjaté y = 0 mbetet zero. Né dy
rastet e fundit nuk ekziston kufi real i fundmé.

Vérejtje. Dalloni rastin a = %, ku kemi varési nga kéndi, nga rasti a > %, ku shfaget edhe rritje pa
kufi né trajektore té caktuara.

Disget polare dhe aférsia me origjinén

0.75 A

0.50 A1

0.25 1

> 0.00 A

—0.25 4

—0.50 4

—0.75 1

Figura 3. Qasja polare dhe kontrolli i funksionit pér té gjitha drejtimet.

8 Vazhdueshmeéria dhe operacionet

Pérkufizim 8.1. Funksioni f : D — R éshté i vazhdueshém né a € D nése pér ¢do € > 0 ekziston
6>0qépée D dhe |p—alls <3 japin [f(p) — fla)| <e.

Kur a éshté piké grumbullimi kjo éshté ekuivalente me lim,_,, f(p) = f(a). Pér njé piké té izoluar
té D, vazhdueshméria vlen automatikisht sipas pérkufizimit relativ.

Teoremé 8.2 (Operacionet dhe pérbérja). Nése f, g jané té vazhdueshme né a € D, atéheré f + g,
fg dhe \f jané té vazhdueshme né a; f/g éshté i vazhdueshém kur g(a) # 0. Nése F' : D — R™
éshté e vazhdueshme né a dhe ¢ : R™ D U — R éshté e vazhdueshme né F(a), atéheré ¢ o F' éshté e
vazhdueshme né a, kur pérbérja éshité e pércaktuar.

Vértetim. Pér shumén dhe prodhimin pérdorim ligjet e kufirit me pabaraziné trekéndore; pér
pjesétimin vazhdueshméria e g siguron |g(p)| > |g(a)|/2 afér a. Pér pérbérjen: zgjedhim 1 > 0 nga
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vazhdueshméria e ¢ né F(a) dhe mé pas 6 > 0 nga vazhdueshméria e F qé ||F(p) — F(a)| < .
Atéheré |p(F(p)) — ¢(F(a))| < e. O

Shembull 8.3 (Vazhdueshméria e njé funksioni té pércaktuar pjesérisht). Vendosim f(0,0) = 0 dhe
f(x,y) = 22%y/ (2 + y?) pér (z,y) # (0,0). Nga vlerésimi polar mé sipér kufiri éshté zero; prandaj
funksioni éshté i vazhdueshém edhe né origjiné.

o Vijat e nivelit: x2 + 4y? = ¢

1.54

1.0 A

0.5 A

> 0.0

—0.5 1

—1.0 A

|
N
o

Figura 4. Bashkeésité e nivelit té njé funksioni kuadratik dhe interpretimi gjeometrik.

9 Vazhdueshmeéria uniforme né bashkési kompakte

Pérkufizim 9.1. Njé funksion f : K — R éshté uniformisht i vazhdueshém né K kur
Ve>030>0Vpge K: [p—gqll2<d = [f(p) - fld) <e.

Dallimi nga vazhdueshméria pikésore éshté se d nuk varet nga pika e zgjedhur e K.

Teoremé 9.2 (Hajne-Kantor né R?). Nése K C R? éshté kompakte dhe f : K — R e vazhdueshme,
atéheré f éshté uniformisht e vazhdueshme né K.

Vértetim. Supozojmé pér kundérshtim se uniformiteti déshton. Atéheré ekziston g9 > 0 dhe pér ¢do
n > 1 pika pn, ¢, € K me

o= anll < 0 17 (on) — flan)] 2 <0

Nga kompaktésia (karakterizimi me vargje né R?) p, ka njé nénvarg Pn, — p € K. Pabarazia
trekéndore jep

@n, — Pll2 < llgn, — Py ll2 + Py, — pll2 — 0.

Prandaj g, — p. Vazhdueshméria e f né p jep f(pn,) — f(p) dhe f(gn,) — f(p), kundérshtim me
diferencén qé mbetet sé paku gq. O

Shembull 9.3. Funksioni f(z,y) = 22 + y? éshté uniformisht i vazhdueshém né diskun e mbyllur
z? 4+ 13?2 < R? pér ¢cdo R > 0, sepse éshté i vazhdueshém dhe disku éshté kompakt. Né té gjithé R? ai
nuk éshté uniformisht i vazhdueshém: pér p,, = (n,0) dhe ¢, = (n+1/n,0) kemi ||pr,—gn|2 = 1/n — 0,
por | f(qn) — f(pa)| = 2+ 1/n* £ 0.

t



ANALIZE MATEMATIKE IIT Prof. As. Dr. Sidité Duraj

10 Pérgjithésimi nga dy né n ndryshore

Né R™ vendosim ||z||y = 4/3°7_; 23; pérkufizimet e kufirit, kriteri me vargje, vazhdueshméria dhe
teorema Hajne—Kantor mbeten té vlefshme me té njéjtin arsyetim. Né dimension té fundmé pérdorimi
i normés maksimale

|zllo0 = max ||
éshté ekuivalent me normén euklidiane, sepse
[2lloe < llzll2 < VR ||2]|co-

Pér rrjedhojé, ekzistenca e kufirit nuk varet nga zgjedhja ndérmjet kétyre normave. Pavarésisht
normés sé zgjedhur, prova duhet té kontrollojé té gjitha ményrat e afrimit té pikés.

11 Tabela e metodave pér analizén e kufirit

Metoda Cfaré provon Kufizimi
Dy trajektore Mosekzistencén, nése japin dy Nuk provon ekzistencén.
vlera té ndryshme
Vlerésimi uniform né normé  Ekzistencén e kufirit Dubhet té vlejé pér ¢do piké afér
qgendrés.
Kriteri me vargje Ekzistencé ose mosekzistencé Kérkon respektimin e ¢do vargu té
lejuar.
Koordinata polare Kufirin pérmes njé majoranti ra- Kéndi i fiksuar nuk mjafton.
dial

12 Gabime té zakonshme dhe pérmbledhje operative

1. Gjetja e té njéjtit kufi pérgjaté disa drejtézave nuk provon kufirin e pérgjithshém.

2. Koordinatat polare nuk mjaftojné pa kontrollin uniform ndaj 6.

3. Kufiri dhe vlera e funksionit né piké jané koncepte té ndryshme.

4. Fusha e pércaktimit duhet té respektojé kushtet strikte té logaritmit dhe té eméruesit.

5. Vijat e nivelit jané né planin zy; grafiku éshté bashkési né hapésirén xyz.

Proceduré e rekomanduar: pércaktoni D, identifikoni pikén e grumbullimit, provoni dy trajektore
pér té zbuluar njé mosekzistencé, ose ndértoni njé vlerésim té njétrajtshém né normé pér té vértetuar

ekzistencén, dhe mé pas kontrolloni vazhdueshmériné.

13 Detyra dhe bibliografi

Studioni fletoren shogéruese me zgjidhje té plota dhe provoni té ndértoni njé funksion qé jep kufirin
zero pérgjaté ¢do drejtéze, por nuk ka kufi né origjiné. Literatura orientuese: T. Apostol,
Mathematical Analysis, 2nd ed.; W. Rudin, Principles of Mathematical Analysis, 3rd ed.; M. Spivak,
Calculus on Manifolds. Titujt origjinalé té veprave ruhen pér identifikimin bibliografik.
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ZGJERIM | KAPITULLIT 9

Funksionet me disa ndryshore: shpjegime dhe
shembuj te zgjeruar

Prof. As. Dr. Sidité Duraj
Universiteti i Shkodrés “Luigj Gurakuqi”

Qéllimi i kapitullit té zgjeruar

Ky material plotéson leksionin bazé me argumentime gé studentét mund t’i
ndjekin né studim té pavarur: fusha e pércaktimit, topologjia elementare,
kuantifikatoréet e kufirit, trajektoret, koordinatat polare, vazhdueshmeéria dhe
kundérshembujt.

1 Fusha e percaktimit dhe gjeometria e saj

Njé funksion f : D C R? — R merr njé vleré reale pér ¢do piké (z,y) € D. Fusha e
pércaktimit nuk mund té trajtohet si detaj algjebrik: ajo ndikon né kuptimin e kufirit
dhe té vazhdueshmeérise.

Shembull 1.1 (Ndérprerja e tri kushteve). Gjeni fushén e

In(4 — 22 — y?)
V-7

Hapi 1: Logaritmi kérkon 4 — 2% — 4% > 0, pra = + y? < 4.

f(:r,y) =

Hapi 2: Rrénja ne emérues kérkon y — x > 0 (barazia me zero nuk lejohet).

Hapi 3: Bashkésia eshte

D={(z,y) eR*:2? + > <4, y>az}|

Ajo éshte pjesé e diskut té hapur me rreze 2, sipér drejtézés y = x, pa pérfshire kufirin
rrethor dhe drejtézén.

2 Pikat e grumbullimit dhe perkufizimi i kufirit

Njé piké a € R? éshté piké grumbullimi e D nése ¢do rreth i hapur me gendér a
pérmban njé pike té D té ndryshme nga a. Pérkufizimi i kufirit éshte

lim z,y)=L —
(z,y)—(ab) fl@)
Ve>030 >0V(x,y) € D:

0<V(x—a)?+(y—02<d = |f(z,y)— L] <e.

Me réndési: 6 mund té varet nga ¢, por nuk mund té varet nga drejtimi apo trajektorja
e afrimit.

Teoreme 2.1 (Uniciteti i kufirit). Nése ekziston kufiri lim,_,, f(z), ai éshté i vetém.

1
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Vértetim. Supozojmeé se L; # L, jané dy kufij. Marrim ¢ = |L; — Ls|/3. Pér » mjaft afér
a né D\ {a} vlejné njekoheésisht |f(z) — L1| < € dhe |f(z) — Ls| < e. Prandaj |L; — Lo| <
|L1 — f(2)] + |f(2) — La| < 2|L1 — Ls|/3, kundérshtim. O

3 Kriteri me vargje dhe pérdorimi praktik

Teoreme 3.1 (Kriterii Hajnesit). Le té jeté a piké grumbullimi e D. Atéheré lim,_,, f(z) =
L nése dhe vetém nése pér ¢do varg z, € D\ {a} me z, — a kemi f(z,) — L.

Vértetim. Né drejtimin e paré, pér njé ¢ > 0 zgjidhet § nga pérkufizimi i kufirit dhe
pér n mjaft té madh kemi 0 < ||z, — al| < §, prandaj |f(z,) — L| < e.

Anasjelltas, néese kufiri nuk eéshte L, ekziston ¢y > 0 e tille gée pér ¢do n» mund te
gjendet z, € D me 0 < ||z, — a|| < 1/n dhe |f(z,) — L| > &o. Atéhere z, — a, por f(z,) nuk
konvergjon drejt L, kundérshtim. O

Cfare provon njé trajektore?

Dy trajektore gé japin dy kufij té ndryshém provojné mosekzistencén e kufirit.
Edhe nése te€ gjitha drejtézat japin té njejtén vler€, kjo nuk provon ekzistencéen
e kufirit: mbeten trajektore jolineare.

4 Shembuj qe dallojné drejtézat nga trajektoret

Shembull 4.1 (Dy drejtéza g€ japin vlera té ndryshme). Shqyrtojmeé f(z,y) = ﬁyy?
pér (z,y) # (0,0). Pér y = mx dhe x # 0,

2
ma m
fla,ma) = 22+ m222 1+ m?’

Per m = 0 kufiri pérgjate drejtezes éshté 0, ndérsa pér m = 1 éshté 1/2. Pra kufiri ne
origjiné nuk ekziston.

2
Shembull 4.2 (Té gjitha drejtézat nuk mjaftojn€). Marrim g(z,y) = ﬁ pér (z,y) #

(0,0). Né drejtézén y = mx me m # 0,

( ) ma3 ma 0
x, mx) = = — 0.
9\> x4 +m2x2 22+ m?

Né y = 0 dhe x = 0 vlera éshté gjithashtu zero. Por pérgjaté parabolés y = 2> kemi

4
9 x 1
g(x,z7) = el x # 0.
Prandaj kufiri nuk ekziston, ndonése pérgjate ¢do drejtéze qé kalon nga origjina kemi
kufi zero.
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Figura 1. Shembull ilustrues i dy trajektoreve; pérfundimi provohet nga formulat, jo vetém
nga pamja.

5 Si perdoren sakte koordinatat polare?

Afér origjinés, shkruajmé = = rcos6, y = rsinf dhe r = /22 +y2. Pér té provuar
kufirin zero, njé metode e mjaftueshme eshte te gjejme

|f(rcos@,rsinf)| < ¢(r), o(r) — 0,

ku vlerésimi vlen pér té gjitha kéndet 0 dhe per r té vogel.

2
Shembull 5.1 (Vlerésim uniform sipas kendit). Le te jete h(z,y) = xQx—erﬁ kur (z,y) #
0, dhe h(0,0) = 0. Ne koordinata polare,

h(rcos@,rsinf) =r cos” fsin 6.
Meqé |cos®dsind| < 1, kemi |h(z,y)| < r — 0. Pér ¢do ¢ > 0 mjafton té marrim § = ¢.

Shembull 5.2 (Pse njé faktor kéndor i pakufizuar eshte problem). Te funksioni g(x,y) =
22y/(x* + y?), pas zévendésimit polar shfaqet

rcos’#sin b

g(rcos@,rsinf) = - .
) r2cos’ 9 4 sin® 0

Nuk kemi njé kufi uniform té tipit Cr?» me p > 0, sepse kéndi mund té ndryshojé sé
bashku me r. Trajektorja y = »> e déshmon pengesén.

6 Shembull parametrik me klasifikim te plote

Pér (z,y) # 0 konsiderojme

:L‘Qy

_— R.
(22 + y2)a ac

Fo(x,y) =

Duke vendosur x = r cosf dhe y = rsin 6, marrim

F.(rcos@,rsin@) = r32* cos” #sin .

3



ANALIZE MATEMATIKE IlI Prof. As. Dr. Sidité Duraj

Nése a < 3/2, moduli éshté jo mé i madh se 372 — 0; pra kufiri ekziston dhe éshté
zero. Néese a = 3/2, varesia kéndore nuk zhduket: pér § = 0 vlera eshte zero, ndérsa
pér 6 = 7/4 éshté njé konstante jozero. Nése o > 3/2, pérgjaté § = /4 moduli rritet
pa kufi. Rrjedhimisht, kufiri real i fundme ekziston saktésisht per o < 3/2.

—_— a=1.7

0.0 0.2 0.4 0.6 0.8 1.0
r

Figura 2. Faktori radial »3—2%; vetém argumenti uniform sipas kéndit jep provén.

7 Vazhdueshmeéria dhe bashkesite kompakte

Funksioni f : D — R éshté i vazhdueshém né « € D nése lim,_,, .cp f(z) = f(a). Né
pikat e izoluara té D, vazhdueshmeéria née topologjiné relative eshté automatike.

Teoreme 7.1 (Pérbérja). Nése F : D Cc R" — R™ éshté i vazhdueshém né a dhe
G : E C R™ — R* éshté i vazhdueshém né F(a), me F(D) C E, atéheré G o F éshté i
vazhdueshém né a.

Véertetim. Nga vazhdueshmeéria e G pér ¢ > 0 marrim n > 0 te tillé gé |ju — F(a)| <7
sjiell |G(u) — G(F(a))|| < e. Nga vazhdueshmeéria e F' pér kété n marrim ¢ > 0 me
|z —al| < =|F(z2) — F(a)|| <n. Kombinimi jep pretendimin. O

Teoreme 7.2 (Heine-Cantor). Nése K C R" éshté kompakte dhe f : K — R™ éshté e
vazhdueshme, atéheré f éshté uniformisht e vazhdueshme né K.

Vertetim. Sikur pohimi té ishte i gabuar, ekziston ¢y > 0 dhe vargje z;,y; € K me
lz; —y;ll < 1/4, por | f(xz;) — f(y;)|| > 0. Kompaktésia jep njé nénvarg z;, — a € K;
atéheré edhe y;, — a. Vazhdueshmeéria né « sjell gé té dy vargjet e vlerave konvergjo-
jné te f(a), kundérshtim. O

8 Detyra te punuara dhe gabime tipike

$2y2

Shembull 8.1 (Kufiri gé provohet me njé pabarazi). Péer ¢(z,y) = PR

(z,y) # 0,

kemi

(2 + 224 _ 2?4y

0< <

— 0,

ku pérdorém 42%y? < (22 + y?)2. Pra kufiri zero provohet pa trajektore.
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CCy2

x2 + 92

Shembull 8.2 (Vazhdueshmeéria e njé zgjerimi). Le té jeté p(x,y) =
0 dhe p(0,0) = 0. Me r = /22 + 42,

per (z,y) #

2
LY
plao) = 0 < <0

Kufiri éshté vlera e caktuar né origjine, prandaj funksioni i zgjeruar éshte i vazh-
dueshém atje.

Gabime pér t'u shmangur

(1) Prova vetém pérgjate drejtezave nuk verteton ekzistencen e kufirit. (2) Ko-
ordinatat polare japin prove vetem kur vleresimi €shté uniform ndaj 6. (3) Nuk
lejohet te perdoret nje formulé jashte fushes se percaktimit. (4) Pér vazhduesh-
meriné kerkohet jo vetem ekzistenca e kufirit, por edhe barazia me vlerén e

funksionit.
N\ J

9 Sinteze per vetekontroll

Pér ¢do problem: identifiko fushén D dhe pikén e grumbullimit; pércakto natyrén e
pyetjes (ekzistence apo mosekzistencé); pérdor trajektore pér té rrézuar pretendimin;
peérdor vleréesime uniforme ose perkufizimin e-§ pér ta provuar; mbylle me nje pér-
fundim té sakté mbi kufirin ose vazhdueshmeériné. Ky udhézues nuk e zévendéson
vértetimin, por e organizon até.



